
Capitolo 9 - La circonferenza e i poligoni

Q ISTITUTO ITALIANO EDIZIONI ATLAS

Esercizi di consolidamento

1 Date due rette parallele, considera l’insieme dei segmenti che hanno gli estremi su tali rette (un estremo

per ciascuna retta). Qual è il luogo dei punti medi di tali segmenti?

2 Considera l’insieme dei triangoli ABC che hanno per base un segmento AB e per altezza un segmento di

lunghezza h; qual è il luogo dei vertici C ?

3 Dato un triangolo rettangolo ABC di ipotenusa BC, considera l’insieme delle corde del triangolo che sono

parallele a BC. Qual è il luogo dei punti medi di tali corde?

4 Sia � la circonferenza passante per tre punti non allineati A, B, C; detto M il

punto medio della corda AC, sia B 0 ¼ �MðBÞ. Dimostra che la circonferenza

che passa per i punti A, C, B 0 è congruente a �.

(Suggerimento: considera la simmetria di centro M)

5 Disegna una circonferenza, traccia una corda AB, il diametro DE parallelo

ad AB, la corda A 0B 0 simmetrica di AB rispetto a DE. Dimostra che i triangoli

ADA 0 e BEB 0 sono congruenti.

6 Disegna un angolo convesso cab di vertice V, traccia la sua bisettrice e prendi un punto C su di essa in

modo che si possa tracciare una circonferenza con centro in C e raggio minore del segmento CV, che

incontri la semiretta a nei punti A e B e la semiretta b nei punti D ed E. Dimostra che:

a. le corde AB e DE sono congruenti

b. VB ffi VE .

(Suggerimento: ricorda che la bisettrice è il luogo dei punti equidistanti dai lati dell’angolo)

7 Considerate due corde congruenti PQ ed RS di una circonferenza che non si intersecano (i punti P, Q, R,

S si susseguono nell’ordine), indica con T e V i punti di intersezione fra la circonferenza e la retta che

unisce i punti medi M e N delle due corde. Dimostra la congruenza dei segmenti PT, VS e TQ, VR.

(Suggerimento: puoi dimostrarlo sia utilizzando i criteri di congruenza dei triangoli, sia considerando la

simmetria rispetto all’asse della corda QR o PS )

8 Su una circonferenza di diametro AB considera un punto C in modo che l’angolo dCAB sia doppio del-

l’angolo dCBA. Dimostra che la corda AC è congruente al raggio della circonferenza.

9 Su una circonferenza di diametro AB considera un punto C in modo che l’angolo dCAB sia doppio del-

l’angolo dCBA. Dimostra che la corda AC è congruente al raggio della circonferenza.

10 Per un punto A di una circonferenza di centro O conduci la retta tangente e prendi su di essa, da parti

opposte rispetto ad A, due punti B e C tali che sia BA ffi CA. Le rette BO e CO incontrano la circonfe-

renza in D e in E (oltre O). Dimostra che il quadrilatero BCDE è un trapezio isoscele.

11 Da un punto P esterno ad una circonferenza traccia due semirette secanti in modo che le corde AB e CD

da esse individuate siano congruenti. Indicato con Q il punto di intersezione di AD con BC, dimostra

che:

a. i triangoli ABC e ADC sono congruenti

b. il triangolo PAC è isoscele

c. PQ è asse del segmento AC.

12 Due circonferenze di centri O e O 0 e raggi r ed r 0 (con r 0 > r ) sono tangenti esternamente; quale tra le

seguenti relazioni è vera?

a. r 0 � r ¼ OO 0 b. r 0 þ r < OO 0 c. r 0 � r > OO 0 d. r 0 þ r ¼ OO 0 [d.]
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13 Date le rette r e s fra loro parallele, sia RS un segmento su r e PQ il suo corrispondente nella simmetria

avente per asse la bisettrice della striscia definita dalle due parallele. Dopo aver evidenziato che PQ ap-

partiene alla retta s, stabilisci come deve essere preso il segmento RS affinchè le circonferenze di diametri

RS e PQ si intersechino in due punti distinti. Indicati con H e K tali punti, dimostra che HK appartiene alla

bisettrice della striscia.

14 Date due circonferenze concentriche, sia P un punto della circonferenza più esterna. Le tangenti uscenti

da P alla circonferenza più interna intersecano l’altra nei punti A e B. Dimostra che il triangolo APB è

isoscele.

15 Due circonferenze concentriche hanno i raggi che sono uno il doppio dell’altro; per un punto A della

circonferenza di raggio maggiore traccia le tangenti alla circonferenza ad essa interna e indica con B

e C i punti di tangenza. Dimostra che il triangolo ABC è equilatero.

16 Sia AB un arco di una circonferenza di centro O; considera l’insieme degli angoli alla circonferenza che

insistono su AB. Dimostra che le bisettrici di questi angoli si incontrano su un punto della circonferenza e

stabilisci di che punto si tratta.

17 Sia AB il diametro di una circonferenza di centro C e siano AE e BD due corde parallele. Dopo aver

confrontato le due corde, dimostra che il segmento MN che congiunge i loro punti medi passa per il cen-

tro C e che è parallelo ai segmenti EB e AD.

18 Sia ABC un triangolo inscritto in una semicirconferenza di diametro AB. Da un punto D del diametro

traccia la perpendicolare al diametro stesso che incontra la retta del lato BC in Q . Dimostra che il qua-

drilatero ADCQ (oppure ADQC a seconda della posizione dei vertici) è inscrittibile in una circonferenza.

Sapresti dire qual è il diametro di questa circonferenza?

19 PQ e RS sono due corde parallele di una circonferenza. Indicato con O il punto di intersezione di QS con

PR, dimostra che sono congruenti i triangoli PRS e QRS, PRQ e PSQ. Che tipi di triangoli sono OPQ e

ORS ?

20 Dimostra che, se in una circonferenza due corde fra loro congruenti AB e DE si intersecano in un punto

R, esse sono simmetriche rispetto alla retta del diametro che passa per R.

21 Su una circonferenza di centro C prendi tre punti A, B, D in modo che AB ffi AD ffi BD. Traccia il dia-

metro AE uscente da A e dimostra che il triangolo CBE è equilatero e che ammette la retta BD come asse

di simmetria.

22 Data una corda AE di una circonferenza, considera un triangolo isoscele AEV contenente il centro della

circonferenza ed avente il vertice V esterno al cerchio. Indicati con B e D i punti di intersezione dei lati

VA e VE con la circonferenza, dimostra che le corde BE ed AD sono congruenti e che VB ffi VD.

23 Due circonferenze congruenti si intersecano in A e B; una retta r passante per A interseca la prima in P e

la seconda in Q; la parallela a r passante per B interseca la prima in R e la seconda in S. Dimostra che

AQ ffi BR e che AP ffi BS.

24 Due circonferenze � e � 0 sono tangenti internamente in A; conduci per A una retta secante le due cir-

conferenze in P e P 0. Dimostra che le due rette tangenti in P e P 0 sono parallele.

25 Dato un triangolo equilatero EFC, prolunga il lato FC di un segmento CQ

congruente al lato del triangolo. Considera, adesso, il triangolo FQT sim-

metrico di FEQ rispetto alla retta FQ. Dimostra che il quadrilatero EFTQ

è inscrittibile in una circonferenza.
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26 Ruota un triangolo OPQ di un angolo � intorno al vertice O; sia ORS il triangolo ottenuto. Dimostra che,

se T è l’intersezione fra le rette PQ ed RS, il quadrilatero PTRO è inscrittibile.

27 Un triangolo ABD isoscele sulla base BD è inscritto in una circonferenza di centro C ed è tale che la

bisettrice DS passa per C (S è il punto di intersezione con AB). Dimostra che l’angolo dSAC ffi 1
2
dSCA.

Che cosa puoi dire del triangolo ABD ?

28 È dato un triangolo ABC rettangolo in A; da un punto D dell’ipotenusa BC conduci la perpendicolare

all’ipotenusa stessa che incontra le rette dei cateti AB e AC rispettivamente in E e in F . Dimostra che

sono inscrittibili in una circonferenza i quadrilateri convessi di vertici A, E, D, C e A, D, B, F .

29 Dimostra che se le bisettrici di tre angoli di un quadrilatero passano per uno stesso punto Q , il quadri-

latero è circoscrittibile a una circonferenza.

30 Considera il quadrilatero convesso ABCD inscritto in una circonferenza. Indica con E ed F le proiezioni

dei vertici A e B sulla retta del lato CD e G e H le proiezioni dei vertici D e C sulla retta del lato AB.

Dimostra che i quadrilateri convessi di vertici A, G, E, D; B, H, F , C e A, E, C , H sono inscrittibili

in una circonferenza. Sai dire quali sono i diametri di tali circonferenze?

31 Data una circonferenza � di centro O e diametro AB, siano C e D due punti di � simmetrici rispetto ad

AB. Come devono essere presi i punti C e D affinché il quadrilatero ACOD sia un rombo? Che tipo di

triangolo è CDB in questo caso?

32 Sia CS la bisettrice dell’angolo di vertice C del triangolo ABC; sia D il punto del lato AC per il quale

dASD ffi dACB. Dimostra che:

a. il quadrilatero BSDC è inscrittibile

b. DS ffi SB.

33 Considera un triangolo rettangolo ABC di ipotenusa BC, traccia le bisettrici

degli angoli interno ed esterno di vertice A e indica con H e K i punti nei

quali esse intersecano l’asse di BC. Dimostra che i vertici A, B, H, C, K

del poligono convesso ottenuto appartengono ad una stessa circonferenza.

34 È dato il triangolo isoscele ABC di base AB. La semicirconferenza di diame-

tro AB interseca i lati AC e CB rispettivamente in D e in E e F è il punto di

intersezione tra DB e AE . Dimostra che il quadrilatero DFEC è sia inscritti-

bile che circoscrittibile a una circonferenza e trova il centro e il raggio della

circonferenza ad esso circoscritta. Il quadrilatero è ancora circoscrittibile se

il triangolo ABC non è isoscele?

35 Un triangolo ABC rettangolo in A è inscritto in una circonferenza. La bisettrice dell’angolo dABC interseca

il cateto AC nel punto M, la circonferenza nel punto N e la tangente in C alla circonferenza nel punto Q .

Dimostra che il triangolo CMQ è isoscele.

36 I due triangoli in figura sono inscritti in una semicirconferenza di dia-

metro AB e D è il punto medio dell’arco AB.

Di essi si può dire che:

a. sono entrambi isosceli

b. hanno lo stesso perimetro

c. sono entrambi rettangolo

d. solo quello di vertice D è rettangolo.

Qual è la sola affermazione corretta? [c.]
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37 Due cerchi sono disposti all’interno di due quadrati, i cui lati sono uno

il doppio dell’altro, come in figura.

Se il lato del quadrato più piccolo è di 2cm, quanto distano i centri dei

due cerchi?

a. 4
ffiffiffi
5
p

cm b. 3
ffiffiffi
2
p

cm

c.
ffiffiffiffiffiffi
10
p

cm d. 6cm

[c.]

38 Considera le seguenti affermazioni.

a. Qualunque triangolo si può sempre inscrivere in una circonferenza, ma si può circoscrivere solo se è

rettangolo.

b. Un trapezio isoscele si può sempre circoscrivere ad una circonferenza.

c. Un rombo si può sempre inscrivere in una circonferenza.

d. Un parallelogramma qualunque non si può né inscrivere né circoscrivere ad una circonferenza.

Qual è la sola affermazione vera? [d.]

39 Considera un pentagono regolare ABCDE e fissa sui suoi lati, nello stesso senso, i punti P, Q, R, S, T in

modo che AP ffi BQ ffi CR ffi DS ffi ET . Che poligono ottieni? Tale poligono ha qualche elemento di sim-

metria in comune con il pentagono dato?

40 Considera il lato AB di un pentagono regolare di centro O. Disegna poi il simmetrico del triangolo AOB

rispetto alla retta AB e indica con O 0 il corrispondente del punto O. Il quadrilatero OAO 0B è inscrittibile?

È circoscrittibile?

41 Dimostra che in un esagono regolare ABDEFG il punto di intersezione fra le diagonali AE e BF coincide

con il centro C delle circonferenze circoscritta e inscritta nell’esagono. Dimostra inoltre che i lati dell’e-

sagono sono paralleli a due a due.

42 Considera il triangolo equilatero ABC ed indica con O il punto di incontro degli assi dei suoi lati. Disegna

il simmetrico del triangolo dato rispetto ad O. Congiungendo nell’ordine in cui si presentano i vertici di

ABC e quelli del triangolo trasformato, che poligono si ottiene? È regolare? Se la tua risposta è affermativa

qual è il centro della circonferenza inscritta?

43 Sui lati di un esagono regolare ed esternamente ad esso costruisci dei quadrati; il poligono che si ottiene

unendo i dodici vertici più esterni è regolare? Ha qualche asse di simmetria in comune con l’esagono?

44 Dimostra che le bisettrici di due angoli esterni di un triangolo e dell’angolo interno non adiacente pas-

sano tutte per uno stesso punto.

45 Dimostra che in ogni triangolo rettangolo la somma di due cateti è congruente alla somma dei diametri

delle circonferenze inscritta e circoscritta.



<<
  /ASCII85EncodePages false
  /AllowTransparency false
  /AutoPositionEPSFiles true
  /AutoRotatePages /None
  /Binding /Left
  /CalGrayProfile (Dot Gain 20%)
  /CalRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CalCMYKProfile (Coated FOGRA39 \050ISO 12647-2:2004\051)
  /sRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CannotEmbedFontPolicy /Warning
  /CompatibilityLevel 1.3
  /CompressObjects /Tags
  /CompressPages true
  /ConvertImagesToIndexed true
  /PassThroughJPEGImages true
  /CreateJobTicket false
  /DefaultRenderingIntent /Default
  /DetectBlends true
  /DetectCurves 0.0000
  /ColorConversionStrategy /LeaveColorUnchanged
  /DoThumbnails false
  /EmbedAllFonts true
  /EmbedOpenType false
  /ParseICCProfilesInComments true
  /EmbedJobOptions true
  /DSCReportingLevel 0
  /EmitDSCWarnings false
  /EndPage -1
  /ImageMemory 1048576
  /LockDistillerParams false
  /MaxSubsetPct 100
  /Optimize true
  /OPM 1
  /ParseDSCComments true
  /ParseDSCCommentsForDocInfo true
  /PreserveCopyPage true
  /PreserveDICMYKValues true
  /PreserveEPSInfo true
  /PreserveFlatness true
  /PreserveHalftoneInfo false
  /PreserveOPIComments true
  /PreserveOverprintSettings true
  /StartPage 1
  /SubsetFonts true
  /TransferFunctionInfo /Apply
  /UCRandBGInfo /Preserve
  /UsePrologue false
  /ColorSettingsFile (None)
  /AlwaysEmbed [ true
  ]
  /NeverEmbed [ true
  ]
  /AntiAliasColorImages false
  /CropColorImages true
  /ColorImageMinResolution 300
  /ColorImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleColorImages false
  /ColorImageDownsampleType /Average
  /ColorImageResolution 300
  /ColorImageDepth -1
  /ColorImageMinDownsampleDepth 1
  /ColorImageDownsampleThreshold 1.16667
  /EncodeColorImages true
  /ColorImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterColorImages true
  /ColorImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /ColorACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /ColorImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000ColorACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000ColorImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasGrayImages false
  /CropGrayImages true
  /GrayImageMinResolution 300
  /GrayImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleGrayImages false
  /GrayImageDownsampleType /Average
  /GrayImageResolution 350
  /GrayImageDepth -1
  /GrayImageMinDownsampleDepth 2
  /GrayImageDownsampleThreshold 1.00000
  /EncodeGrayImages true
  /GrayImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterGrayImages true
  /GrayImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /GrayACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /GrayImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000GrayACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000GrayImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasMonoImages false
  /CropMonoImages true
  /MonoImageMinResolution 1200
  /MonoImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleMonoImages true
  /MonoImageDownsampleType /Bicubic
  /MonoImageResolution 1200
  /MonoImageDepth -1
  /MonoImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeMonoImages true
  /MonoImageFilter /CCITTFaxEncode
  /MonoImageDict <<
    /K -1
  >>
  /AllowPSXObjects false
  /CheckCompliance [
    /None
  ]
  /PDFX1aCheck false
  /PDFX3Check false
  /PDFXCompliantPDFOnly false
  /PDFXNoTrimBoxError true
  /PDFXTrimBoxToMediaBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXSetBleedBoxToMediaBox true
  /PDFXBleedBoxToTrimBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXOutputIntentProfile (None)
  /PDFXOutputConditionIdentifier ()
  /PDFXOutputCondition ()
  /PDFXRegistryName ()
  /PDFXTrapped /False

  /CreateJDFFile false
  /Description <<

    /BGR <>
    /CHS <FEFF4f7f75288fd94e9b8bbe5b9a521b5efa7684002000410064006f006200650020005000440046002065876863900275284e8e9ad88d2891cf76845370524d53705237300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c676562535f00521b5efa768400200050004400460020658768633002>
    /CHT <FEFF4f7f752890194e9b8a2d7f6e5efa7acb7684002000410064006f006200650020005000440046002065874ef69069752865bc9ad854c18cea76845370524d5370523786557406300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c4f86958b555f5df25efa7acb76840020005000440046002065874ef63002>
    /CZE <>
    /DAN <>
    /DEU <>
    /ESP <>
    /ETI <>
    /FRA <>
    /GRE <>

    /HRV (Za stvaranje Adobe PDF dokumenata najpogodnijih za visokokvalitetni ispis prije tiskanja koristite ove postavke.  Stvoreni PDF dokumenti mogu se otvoriti Acrobat i Adobe Reader 5.0 i kasnijim verzijama.)
    /HUN <>
    /JPN <FEFF9ad854c18cea306a30d730ea30d730ec30b951fa529b7528002000410064006f0062006500200050004400460020658766f8306e4f5c6210306b4f7f75283057307e305930023053306e8a2d5b9a30674f5c62103055308c305f0020005000440046002030d530a130a430eb306f3001004100630072006f0062006100740020304a30883073002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee5964d3067958b304f30533068304c3067304d307e305930023053306e8a2d5b9a306b306f30d530a930f330c8306e57cb30818fbc307f304c5fc59808306730593002>
    /KOR <FEFFc7740020c124c815c7440020c0acc6a9d558c5ec0020ace0d488c9c80020c2dcd5d80020c778c1c4c5d00020ac00c7a50020c801d569d55c002000410064006f0062006500200050004400460020bb38c11cb97c0020c791c131d569b2c8b2e4002e0020c774b807ac8c0020c791c131b41c00200050004400460020bb38c11cb2940020004100630072006f0062006100740020bc0f002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e00300020c774c0c1c5d0c11c0020c5f40020c2180020c788c2b5b2c8b2e4002e>
    /LTH <>
    /LVI <>
    /NLD (Gebruik deze instellingen om Adobe PDF-documenten te maken die zijn geoptimaliseerd voor prepress-afdrukken van hoge kwaliteit. De gemaakte PDF-documenten kunnen worden geopend met Acrobat en Adobe Reader 5.0 en hoger.)
    /NOR <>
    /POL <>
    /PTB <>
    /RUM <>
    /RUS <>
    /SKY <>
    /SLV <>
    /SUO <>
    /SVE <>
    /TUR <>
    /UKR <>
    /ENU (Use these settings to create Adobe PDF documents best suited for high-quality prepress printing.  Created PDF documents can be opened with Acrobat and Adobe Reader 5.0 and later.)
    /ITA <>
  >>
  /Namespace [
    (Adobe)
    (Common)
    (1.0)
  ]
  /OtherNamespaces [
    <<
      /AsReaderSpreads false
      /CropImagesToFrames true
      /ErrorControl /WarnAndContinue
      /FlattenerIgnoreSpreadOverrides false
      /IncludeGuidesGrids false
      /IncludeNonPrinting false
      /IncludeSlug false
      /Namespace [
        (Adobe)
        (InDesign)
        (4.0)
      ]
      /OmitPlacedBitmaps false
      /OmitPlacedEPS false
      /OmitPlacedPDF false
      /SimulateOverprint /Legacy
    >>
    <<
      /AddBleedMarks false
      /AddColorBars false
      /AddCropMarks false
      /AddPageInfo false
      /AddRegMarks false
      /ConvertColors /ConvertToCMYK
      /DestinationProfileName ()
      /DestinationProfileSelector /DocumentCMYK
      /Downsample16BitImages true
      /FlattenerPreset <<
        /PresetSelector /MediumResolution
      >>
      /FormElements false
      /GenerateStructure false
      /IncludeBookmarks false
      /IncludeHyperlinks false
      /IncludeInteractive false
      /IncludeLayers false
      /IncludeProfiles false
      /MultimediaHandling /UseObjectSettings
      /Namespace [
        (Adobe)
        (CreativeSuite)
        (2.0)
      ]
      /PDFXOutputIntentProfileSelector /DocumentCMYK
      /PreserveEditing true
      /UntaggedCMYKHandling /LeaveUntagged
      /UntaggedRGBHandling /UseDocumentProfile
      /UseDocumentBleed false
    >>
  ]
>> setdistillerparams
<<
  /HWResolution [2400 2400]
  /PageSize [612.000 792.000]
>> setpagedevice


